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Od Redakcji

ANDRZE] BreaT”

OD REDAKTORA NUMERU

Niniejszy numer ,,Studiéw Semiotycznych” jest w calo$ci poswigcony
filozoficznej problematyce podstaw matematyki. Podjete tematy doty-
cza w szczegolnosci kwestii natury przedmiotowego odniesienia termi-
néw matematycznych, prawdy matematycznej i rozstrzygalnosci proble-
moéw matematycznych. Punktem odniesienia zdecydowanej wiekszoSci
rozpraw i esejow sa znane twierdzenia limitacyjne Kurta Godla.

Numer otwiera polski przekltad wykladu Godla pt. ,,Some Basic
Theorems on the Foundations of Mathematics and their Implica-
tions” (,O pewnych zasadniczych twierdzeniach dotyczacych podstaw
matematyki i wnioskach z nich ptynacych”). Wygloszony w 1951 r.
w cyklu wyktadéw im. J. W. Gibbsa, sklada si¢ zasadniczo z dwéch
czesci. W pierwszej Godel objasnia matematyczny sens i kontekst obu
swoich stynnych twierdzen. W drugiej — stosuje je w argumentacji
za teza matematycznego platonizmu. Argumentacja ta wcigz stano-
wi wzorcowy przyktad analizy filozoficznych konsekwencji twierdzen
metamatematycznych. Czytelnik z pewnoScia doceni tez jezykowe wa-
lory przektadu Marcina Poreby. O ile nam wiadomo, jest to pierwszy
polski przeklad tego klasycznego tekstu dwudziestowiecznej filozofii
matematyKki.

W artykule ,Phenomenological Ideas in the Philosophy of Mathe-
matics. From Husserl to Godel” Thomas Bediirftig i Roman Murawski
sledza malo znane wplywy idei fenomenologicznych na rozwéj dwu-
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dziestowiecznej filozofii matematyki. Dotyczy to w szczegd6lnosci kon-
cepcji intuicji ejdetycznej (Anschauung) jako sposobu rozstrzygania
zdan matematycznych. W artykule oméwiona zostala wczesna filozofia
matematyki Edmunda Husserla (jeszcze z okresu jego monografii ha-
bilitacyjnej Philosophie der Arithmetik), fenomenologiczna filozofia ma-
tematyki Hermanna Weyla, Oskara Beckera oraz filozofia matematyki
Godla. Autorzy zwracaja uwage, ze fenomenologiczne podejscie jest
wciaz zywe w filozofii matematyki, jednakze najczesciej wyraza sie ono
nie w bezposrednich nawiazaniach do prac Husserla, ale do rozwazan
Godla (zwlaszcza tych, w ktérych rozwija on swoja koncepcje intuicji
matematycznej).

W artykule ,,Gottlob Frege o prawdzie w okresie wydawania dwéch
tomow Grundgesetze der Arithmetik (1893-1903)” Gabriela Besler zbie-
ra, systematyzuje i analizuje istotne uzycia terminéw ,prawda” (Das
Wahre), ,,prawdziwos¢” (Wahrheit), ,,prawdziwy” (wahr) oraz innych,
zwiazanych z nimi kluczowych stéw uzywanych w tekstach Fregego.
Praca jest rezultatem skrupulatnej i Zrédlowej analizy historycznej,
obejmujacej nie tylko Grundgesetze..., ale tez pozostale pisma Frege-
go z lat 1893-1903 (wlacznie z poSmiertnie wydanymi listami i niedo-
konczonym podrecznikiem logiki). Dzigki uwzglednieniu tak bogate-
go materialu historycznego Czytelnik znajdzie w artykule niezbedne
dane umozliwiajace pelna rekonstrukcje koncepcji prawdy Fregego ze
szczytowego okresu rozwoju jego logicyzmu.

Stanistaw Krajewski w artykule ,,On Suprasubjective Existence in
Mathematics” zwraca uwage na pewna charakterystyczna rozbieznosc
podejs¢ matematykow w filozoficznej kwestii obiektywnosci prawd
matematycznych. W swojej praktyce badawczej zwykle zakladaja oni
platonski obiektywizm, natomiast w wyraznych deklaracjach - anty-
realistyczny formalizm (,mathematicians are Platonists on weekdays
and formalists on weekends”). Filozoficzne wyjasnienie tego faktu, za-
proponowane w artykule, umozliwia akceptacje obu podejs¢. Autor
przedstawia koncepcje okreslona przez niego mianem suprasubiektywi-
zmu, ktéra byla wczesSniej niewyraznie sugerowana w filozofii matema-
tyki (m.in. przez samego Godla). Jest ona wzmocnieniem intersubiek-
tywizmu gloszacym, iz prawdy matematyczne: a) sa obiektywne (nie
sa wiec swobodnymi konstrukcjami ludzkiego umystu, tak jak np. po-
prawny opis teczy nie jest taka konstrukcja), a pomimo to b) nie od-
nosza si¢ do obiektéw, a opisywane przez nie fakty sa w pewien sposob
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zalezne od poznajacego je umystu (podobnie jak zjawisko teczy jest za-
lezne od obserwatora).

Michatl Heller w artykule ,,Syntax-Semantics Interaction in Mathe-
matics” wykorzystuje narzedzia teorii kategorii w opisie relacji miedzy
syntaktyczna i semantyczna struktura teorii matematycznych. W tym
celu wskazuje na uzytecznos¢ dwoch funktoréw, Lang i Syn, w anali-
zie owych teorii (traktowanych przez Autora jako systemy twierdzen
o kategoriach i funktorach). Autor dokonuje naturalnego rozszerze-
nia teorio-kategorialnego ujecia matematyki pochodzacego od Johna
Bella (z lat 80. XX w.). W tak rozszerzonym ujeciu dobrze widoczny
staje sie fakt, ze ograniczenia zwigzane z twierdzeniami Goédla majq
charakter lokalny (dotyczacy jedynie teorii zawierajacych elementar-
na arytmetyke). Otwiera si¢ tez interesujaca perspektywa metodolo-
gicznej analizy teorii fizycznej, umozliwiajaca przezwyci¢zenie trady-
cyjnej — zbyt ostrej, zdaniem Autora — opozycji miedzy syntaktycznym
1 semantycznym opisem teorii.

Artykul Krzysztofa Wéjtowicza ,Kategoria wyjasniania w filozo-
fii matematyki Kurta Godla” dotyczy kwestii stosowalnosci kategorii
wyjasnienia w interpretacji filozofii matematyki Goédla. Wedlug Auto-
ra Godel zakladal, ze kazdy dobrze postawiony problem matematycz-
ny jest rozwigzywalny oraz ze 6w fakt domaga si¢ wyjasnienia. Jedno-
cze$nie rozumial ,rozwiazanie problemu matematycznego” znacznie
szerzej niz ,podanie matematycznego dowodu”; chodzito mu raczej
o znalezienie wiarygodnych aksjomatéw prowadzacych do rozwigzania
problemu. Zgodnie z t3 interpretacja, w koncepcji Godla dwie zasady
umozliwiaja wyjasnienie tego podstawowego faktu: zasada realizmu
metafizycznego (gloszaca, ze istnieje niezalezne od nas uniwersum ma-
tematyczne) i zasada optymizmu epistemologicznego (zgodnie z ktéra
jestesmy w stanie uzyska¢ wglad w to uniwersum). Autor szczegoéto-
wo analizuje postawiony przez siebie problem na przykladzie hipote-
zy kontinuum.

Pawel Stacewicz w artykule ,Liczby nieobliczalne a granice ko-
dowania w matematyce” zwraca uwage na okoliczno$¢, ze arytmety-
zacja danych i programéw komputerowych znacznie ulatwia — lub
wrecz umozliwia — okreslenie poznawczych granic ré6znego typu ob-
liczen. W szczegdlnosci uwzglednienie faktu istnienia liczb nieobli-
czalnych prowadzi do interesujacych wnioskéw. Z jednej strony bo-
wiem fakt ten wskazuje na zasadnicze ograniczenia (zwiazane z teza
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Churcha-Turinga) obliczen dyskretnych, a z drugiej strony — sugeru-
je potrzebe rozszerzenia standardowego podejscia w kierunku badan
nad rozwojem obliczen silniejszych, takich jak obliczenia analogowe
(niecyfrowe, ciagle). Rezultatem analiz Autora jest teza, ze kazda po-
prawna koncepcja takich silniejszych obliczen musi zaktadac istnienie
wielkosci aktualnie nieskonczonych, ktére mozemy rejestrowac, prze-
twarzac i opisywac. Za ich istnieniem przemawiaja pewne argumenty
fizyki teoretycznej, choc¢ nie s3 one ostateczne.

Numer zamyka esej Witolda Marciszewskiego ,,Does Science Pro-
gress towards Ever Higher Solvability through Feedbacks between In-
sights and Routines?” bedacy obszernym wprowadzeniem do dyskusji.
Autor przedstawia pewien argument za jedna z odpowiedzi na posta-
wione w tytule pytanie. Ot6z z twierdzenia Godla wynika, ze na kaz-
dym etapie rozwoju dostatecznie bogatej teorii aksjomatycznej w jej
obrebie musza pojawic si¢ algorytmicznie (,rutynowo”) nierozwiazy-
walne problemy. Jednakze dzigki badaniom, w ktorych istotna role
odgrywa intuicja, zwykle zostaja one rozwiazane, a uzyskane rozwia-
zania zostaja dolaczone do wczesniejszej teorii w postaci dodatkowych
aksjomatéw lub regul. Dzigki temu rozszerzeniu powstaje nowa teo-
ria bedaca podstawa silniejszych algorytmow i generujaca nowe intu-
icje. Te intuicje umozliwiaja kolejne aksjomatyczne wzmocnienie teo-
rii 1 tak dalej. W ten sposéb wiedza naukowa wchodzi na coraz wyzsze
poziomy rozwigzywalnosci probleméw poznawczych. Wedtug Autora
niektore fakty z zakresu historii matematyki zdaja si¢ potwierdzac ten
schemat. Czy rzeczywiscie — a jesli tak, to w jakim zakresie — mozna
6w ,,Godlowski” schemat skutecznie zastosowaé w opisie rozwoju wie-
dzy naukowej? Autor pozostawia to pytanie otwarte, zachecajac nas do
dyskusji.

%ok ok

This issue of ,,Semiotic Studies” is devoted to the philosophical
questions of the reference of mathematical terms, the nature of math-
ematical truths and their decidability. The points of reference for
the vast majority of the articles are Godel’s limitation theorems.
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